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 :01تمرين 

[ دالة معرفة و متصلة على المجالfلتكن [4;−   : و جدول تغيراتها كما يلي ∞+

4−                                  1−                                      3                                   +∞  x  
+∞                                                                           4  
 

 
                                      2−                                                                              3  

 
f  
 

  

]حدد  -)1 [( )3;f ] و ∞+ [( )1;f − [ و ∞+ ]( )4; 1f − [ و − ]( )4;3f [ و − [( )4;f − +∞.    

)بين أن المنحنى -)2 )fCيقطع المحور ( )Oxين في نقطتين مختلفتAو B بحيث A Bx x<و اعط تأطيرا ل Axو Bx.    

): أحسب النهايتين  -)3 )lim
x

f f x
→+∞

D و ( )
4

lim
x

f f x
+→−
D.   

 :02تمرين 

  :أحسب كل نهاية من النهايات التالية إذا وجدت  -)1

   ( )
3

2

2 3 21 : lim
2x

x
x→−

− −
+

   ،  ( ) ( )
3 2

2

2 22 : lim
sinx

x x
xπ→

+ −
   ،  ( )

4

2

1 1 cos3 : lim
2x

x
xπ π→

− +
−

  ،  ( )
3

41

14 : lim
2x

x
x x→

−
+ −

  

( )
3 4

5 6
5 : lim

x

x x x
x x→+∞

+ +
+

)  و   ) ( )34 4 46 : lim 2
x

x x x
→+∞

− +.    

  :ية من النهايات التالية إذا وجدت أحسب كل نها -)2

( ) 2 11 : lim arctan
1x

x
x→±∞

⎛ ⎞
⎜ ⎟+⎝ ⎠

  ،  ( )2 : lim arctan
2x

x xπ
→+∞

⎛ ⎞−⎜ ⎟
⎝ ⎠

  ،  ( )
3 3

33 : lim arctan
1x

x
x→−∞

⎛ ⎞
⎜ ⎟⎜ ⎟−⎝ ⎠

   

)و   ) 54 : lim arctan
4 1x

xx
x

π
→±∞

⎛ ⎞−⎜ ⎟+⎝ ⎠
.    

 :03تمرين 

):  بما يلي \المعرفة علىf أدرس تغيرات الدالة العددية-)1 ) cosf x x x= ):  ، ثم إستنتج أن المعادلة + ) 0f x  تقبل حلا =

310r و اعط قيمة مقربة له بالدقة αوحيدا −=.    

): معادلة  ال\ نعتبر في المجموعة-)2    ) : sin 0
2
xE x − =.    

)بين أن حلول -أ )Eتنتمي إلى المجال [ ) ، ثم اعط عدد حلول−2;2[ )E  معللا جوابك  .  

310rاعط قيمة مقربة بالدقة  -ب )حلول المعادلة لأكبر حل من بين =− )E.    

 :04تمرين 

aو b  عددان حقيقيان بحيث :a b<.    

] دالة متصلة على المجالf لتكن-)1 ];a b بحيث   :[ ]( ) [ ]; ;f a b a b⊂ .   

) :بين أن المعادلة  )f x x=تقبل على الأقل حلا في المجال [ ];a b.    

] دالة متصلة على المجالf لتكن-)2 ];a b بحيث  :( )f a ab<و  ( ) 2f b b>.   

] من المجالcبين أنه يوجد على الأقل عنصر ];a b يحقق  :( )f c bc=.    
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  :05تمرين 
)بين أن المعادلة )Eتقبل حلا وحيدا α ينتمي إلى المجالI في كل حالة من الحالات التالية :  

( )
( ) 3: 3 5

1 : 5    1;
4

E x x

I

⎧ + =
⎪
⎨ ⎤ ⎡=⎪ ⎥ ⎢⎦ ⎣⎩

 ، ( )
( ) : sin 1

2 :
    0;

6

E x x

I π

+ =⎧
⎪
⎨ ⎤ ⎡=⎪ ⎥ ⎢⎦ ⎣⎩

 ، ( )
( ) 3: 1 0

3 : 7 3    ;
8 4

E x x

I

⎧ + + =
⎪
⎨ ⎤ ⎡= − −⎪ ⎥ ⎢⎦ ⎣⎩

 ، ( )
( ) 2: cos

34 :
    ;

6 3

E x x

I π π

⎧ =⎪⎪
⎨

⎤ ⎡⎪ = ⎥ ⎢⎪ ⎦ ⎣⎩

.    

  :06تمرين 

): معرفة بما يلي  الfنعتبر الدالة العددية )
2
xf x

x
=

−
.    

  . يجب تحديده  J نحو مجالfD تقابل منf ، ثم بين أنfDحدد -)1

): بين أن  -)2 )1

2

4:  
8

xx J f x
x x

−∀ ∈ =
+ +

):  المعادلة \في ، ثم حل  ) ( ) ( )1:  E f x f x− =.    

  :07تمرين 

[ الدالة العددية المعرفة على المجالfلتكن [1;I = − ):  بما يلي ∞+ )
3

1
1

f x
x

=
+

.    

) ، ثم حدد النهايتين I متصلة و تناقصية قطعا على المجالfبين أن الدالة -)1 )
1

lim
x

f x
+→−

) و  )lim
x

f x
→+∞

.    

1fيجب تحديده ، ثم حدد التقابل العكسي J نحو مجالI تقابل منfإستنتج أن -)2     .f للتقابل−

  :08تمرين 

):  بما يلي \ المعرفة علىfنعتبر الدالة العددية ) ( )231f x x= +.    

] قطعا على المجال تزايديةfبين أن الدالة -)1 [1;I − [ و تناقصية قطعا على المجال=∞+ ]; 1J −∞ −=.    

1 و حدد تقابله العكسي\+ نحوI تقابل منI علىf قصور1fبين أن الدالة -)2
1f
−.    

1 و حدد تقابله العكسي\+ نحوJ تقابل منJ علىf قصور2f بين أن الدالة-)3
2f
−.    

  :90تمرين 
    : كل معادلة من المعادلات التالية\حل في       

 ( ) ( )1 :  arctan arctan 2
4

E x x π
+ )  و  = )2 2

2:  2arctan arctan
1

xE x
x

⎛ ⎞= ⎜ ⎟−⎝ ⎠
   

)و   )
2

3
1:  arctan 2arctan

2 2
xE x
x

π⎛ ⎞−
+ =⎜ ⎟

⎝ ⎠
.    

  :01تمرين 

):  الدالة العددية المعرفة بما يلي fلتكن ) cos sin
sin
x xf x

x
−

=.    

):  ، ثم بين أن fD حدد-)1 )'
2

1:  
sinfx D f x

x
−

∀ ∈ =.    

[على المجال f قصور0fبين أن الدالة -)2 [0 0;I π=0 تقابل من المجالI1 و حدد تقابله العكسي\ نحو
0f
−.    

) على المجالf قصورkf، نعتبر الدالة [* منkلكل -)3 ); 1kI k kπ π= +⎤ ⎡⎦ ⎣ .   

1 و حدد تقابله العكسي\ نحوkI تقابل من المجالkfبين أن
kf
−.   
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  :11تمرين 
  : يجب تحديده ، في كل حالة من الحالات التالية J نحو مجالI تقابل من المجالf أنبين

( ) ( )

] ]

2

1 : 1
1;0

xf x
x

I

⎧
=⎪

+⎨
⎪ = −⎩

  ،  ( ) ( )
[ [

4
2 :

4;

f x x x

I

⎧ = −⎪
⎨

= +∞⎪⎩
  ،  ( ) ( )

] ]

21 1
3 :

;0

f x x

I

⎧ = + +⎪
⎨

= −∞⎪⎩
  ،  ( )

( ) 24
4 :

2;2

f x x x

I

⎧ = − −⎪
⎨

⎡ ⎤= −⎪ ⎣ ⎦⎩

  

( )
( ) 2

15 :
xf x
x

I

⎧ =⎪ +⎨
⎪ =⎩ \

 ،   ( )
( )

*

tan
6 :

;  ;  
2 2k

f x x

I k k kπ ππ π

=⎧
⎪
⎨ ⎤ ⎡= − + + ∈⎪ ⎥ ⎢⎦ ⎣⎩

]
)و    )

( )

] ]

2 2  ;  0 1
2  ;  07 :

;1

x x x
f x

x x

I

⎧ ⎧ + ≤ ≤
=⎪ ⎨

−⎨ ⎩
⎪ = −∞⎩

<.    

  :12تمرين 

):  المعرفة بما يلي fنعتبر الدالة العددية ) ( )arctan tan 2f x x=.    

;:  تحقق من أن  -)1
4 2 4 2f

k

D k kπ π π π
∈

⎤ ⎡= − + +⎥ ⎢⎦ ⎣]
∪.    

 دالة فردية و دورية دورها fبين أن -)2
2

T π
=.    

; نضع [ منk لكل-)3
4 2 4 2k k kI π π π π⎤ ⎡= − + +⎥ ⎢⎦ ⎣

.   

): بين أن  )0 :  2x f x xI∀ ∈ ): ج أن  ، ثم إستنت= ):  2kx f x x kI π∀ ∈ = −.    

  :13تمرين 

):  المعرفة بما يلي fنعتبر الدالة العددية ) 2tan 2 3 tanf x x x= −.    

; على المجالf ، ثم أدرس رتابةfDحدد  -)1
2 2kD k kπ ππ π⎤ ⎡= − + +⎥ ⎢⎦ ⎣

    .[ منk لكل

;على المجالf قصورkfبين أن الدالة -)2
2 3kI k kπ ππ π⎤ ⎤= − + +⎥ ⎥⎦ ⎦

1جب تحديده ، ثم حدد يJ نحو مجالkI تقابل من
kf
−  

    .kf للتقابلالتقابل العكسي

;على المجالf قصورkgبين أن الدالة -)3
3 2kJ k kπ ππ π⎡ ⎡= + +⎢ ⎢⎣ ⎣

1 يجب تحديده ، ثم حددKل نحو مجاkI تقابل من
kg −  

    .kgالتقابل العكسي للتقابل

  :14تمرين 

):  بما يلي \* المعرفة علىfبين أن الدالة العددية -)1 ) 1sinf x
x

⎛ ⎞= ⎜ ⎟
⎝ ⎠

  . لا تقبل نهاية في الصفر  

):  بما يلي \ المعرفة علىfنعتبر الدالة العددية -)2 )
1 ;  
0 ;  \

x
f x

x
∈⎧

= ⎨ ∈⎩

_
\ _

.    

f و أن\ متقطعة في كل نقطة منfبين أن fDمتصلة على \.    

  : و التي تحقق \ المتصلة علىfحدد جميع الدوال العددية -)3

( ) ( ) ( ) ( )2; :  x y f x y f x f y∀ ∈ + = +\.     


