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BOUMANZAH said                                                             
) مباشر ممنظم متعامد معلم إلى منسوب Εالفضاء مايلي في : حظة ملا , , , )o i j k 

 
 )1التمرين 

) وA(1,2,0)نعتبر النقط  1,0,1)B   Ε في الفضاء C(0,1,3) و−
ABأحسب  - أ AC∧ 
)استنتج معادلة ديكارتية للمستوى - ب )ABC 
 ABCأحسب مساحة المثلث  - ت
 

 ) 2التمرين 
) نعتبر المستويين  Εفي الفضاء  )P و '( )P   حيث '

( ): 1 0
( ): 2 3
P x y z
P x y z

+ + − =

− − =
 

)بين أن المستويين  - أ )P و '( )Pمتقاطعان  
) حد د تمثيلا بارامتريا للمستقيم  - ب )المستويين   تقاطع ∆( )P و '( )P  
 

 )3التمرين 
) و A(1,0,1) نعتبر النقط Εفي الفضاء  1,2,0)B  C(1,1,3) و −

ABأحسب  -أ)  1 AC∧  ثم استنتج أن النقط  Aو Bو Cغير مستقيمية  
K حيث ABKCازي الأ ضلاع    أحسب مساحة متو-      ب ∈Ε 

) إعط تمثيلا بارامتريا للمستقيم  -أ) 2 )AC    
)  عن المستقيم Aأحسب مسافة النقطة  - ب  )BC 
 

 )4التمرين 
2بر المعادلة         نعت 2 2 21( ) : 6 2 0

4
S x y z x z+ + − − + =  

)بين أن  )1 )S فلكة محد دا مرآزها  Ωوشعاعها R 
)  ليكن )2 )P المستوى الذي معادلته  ( ) : 5 0P x y− + = 
)أحسب - أ , ( ))d PΩ مسافة النقطة Ω  عن ا لمستوى ( )P     
)استنتج تقاطع ا لمستوى   - ب )Pوا لفلكة  ( )S    
 

 )5التمرين 
) نعتبرالنقطةΕفي الفضاء 1,1,0)Ω ) والمستوى − )P2 ذا المعادلة 4 0x y z+ − − = 

)إعط معادلة ديكارتية للفلكة )1 )Sالتي مرآزها Ω  2 وشعاعهاR = 
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) بين أن ا لمستوى  -أ )2 )Pمماس للفلكة   ( )S 
)حد د نقطة تقاطع ا لمستوى   - ت )Pوا لفلكة  ( )S   
 

 )6التمرين 
,1,1)لتكن 1)A ) و − 1,1,3)B  Ε نقطتين من الفضاء −

) إعط  معادلة ديكارتية للفلكة-أ)  1 )S التي أحد أقطارها [ ]AB 
)  مرآزا لفلكةΩ حدد- ب )S وشعاعها   R  
)  ليكن) 2 )P المستوى الذي معادلته  ( ) : 4 0P x z+ − = 
3 بين أن النقطة- أ 5( ,1, )

2 2
H هي المسقط العمودي للنقطة Ω  على ا لمستوى ( )P     

) بين أن  ا لمستوى  - ب )Pيقطع  ( )S في دائرة ( )C 
)شعاع ا لدائرة    حدد  مرآز و - ج )C  
 

 )7التمرين 
,0)نعتبѧر النقطتѧين      2,0)B ,1) و − 1,0)Ω )   لѧيكن  Ε مѧن الفضѧاء      − )P    المستوى الذي  

)معادلته  ): 0P x y− = 
) إعط  معادلة ديكارتية للفلكة )1 )Sذات المرآز Ω والمماسة للمستوى  ( )P 
 E نقطة من A(2,0,0)لتكن  )2
)اعط تمثيلا بارامتريا للمستقيم  - أ )AB 
)  أحسب - ب , ( ))d ABΩ  
) حد د نقطتي  تقاطع ا لمستقيم  - ت )AB  مع ا لفلكة ( )S  
 

 )8التمرين 
)  ليكن )P المستوى الذي معادلته  ( ) : 2 0P x y z+ + + =  

)ولتكن  )C 2:   الدائرة المحددة آما يلي 2

0
2 0

y
x z z

=
 + − =

 

) الدائرة   مرآزωحدد) 1 )Cثم شعاعها  r  
)إعط  معادلة ديكارتية للفلكة) 2 )Sالتي تتضمن  ( )Cومرآزها  Ωينتمي إلى  ( )P 
)حدد معادلتي المستويين ) 3 )Qو '( )Qالمماسين ل ( )Sلمستوى  والموازيين ل( )P 
 

  )9التمرين
)ا لمستوى  وA(2,1,0)نعتبر النقطة )P في الفضاء Ε حيث ( ) : 1 0P x y z− + − = 

)إعѧѧѧѧط معادلتѧѧѧѧѧين ديكارتيتѧѧѧѧين للمسѧѧѧѧѧتقيم   )1 )D  نقطةѧѧѧѧن الѧѧѧѧѧار مѧѧѧѧالم A وجهѧѧѧѧѧو الم 
uبالمتجهة i k= +  
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n   أحسب-أ )2 u∧حيث  n ا لمستوى   متجهة منظمية على( )P 
) أن   استنتج-ب )Dغيرعمودي على ( )P  
)حد د تقاطع ا لمستقيم   - ت )D  مع ا لمستوى ( )P  
)إعѧѧѧط  معادلѧѧѧة ديكارتѧѧѧية للمسѧѧѧتوى  ) 3 )Q ى اѧѧѧودي علѧѧѧلعم( )Pمنѧѧѧذي يتضѧѧѧوال                       

) المستقيم )D  
2:نعتبر الفلكة ) 4 2 2( ) : 2 2 2 1 0S x y z x y z+ + − − + + = 
 R  مرآز الفلكة  ثم شعاعها Ωد حد-أ
) على ا لمستوى  Ωالمسقط العمودي للنقطة   H حدد إحداثيات النقطة -ب )P   
)  بين أن  ا لمستوى  -ت )Pيقطع  ( )S في دائرة ( )Cمحددا مرآزها و شعاعها  
) تحقق أن -ث )DΩ∈ ثم استنتج تقاطع  ( )Sو ( )Q 
 
        ) 10التمرين 

,0,3)قط نعتبر الن 5)A ) و− 0,7, 3)B − ,1,5) و− 3)C   Ε في الفضاء −
ABأحسب  -أ) 1 AC∧ 
)استنتج معادلة ديكارتية للمستوى- ب )ABC 
)  ليكن )2 )P المستوى الذي معادلته  ( ) : 0P x y z+ + =  

)  اعط تمثيلا بارامتريا للمستقيم )تقاطع ا لمستويين   ∆( )Pو   ( )ABC     
)ولتكن   )3 )C2:  ا يلي  الدائرة المحددة آم 2

0
10 9 0
y

x z z
=

 + + + =
 

)إعѧѧѧط  معادلѧѧѧة ديكارتѧѧѧية للفلكѧѧѧة    - أ )S منѧѧѧي تتضѧѧѧالت  ( )Cزهاѧѧѧومرآ  Ω يѧѧѧينتم  
)إلى )ABC  
)حد د  تقاطع ا لمستقيم  -ب )AC  مع ا لفلكة ( )S  
)1بѧين أنѧه توجد قلكتان        -ت )S 2 و( )S   تتضمنان ( )C  ومماستان للمستوى ( , , )O i j  ثم 

 حدد معادلة ديكارتية لكل واحدة منهما  


