
www.madariss.fr                                sajid@madariss.fr 

 mohammed sajid     غاريتمية اللو لدوال ا حول تمارين  
 )4التمرين 

 
3

0
lim ln ( ) (1
x

x x
+→

•  
 

( )
( )

( )

33 3

0 0
33

3 3

0

3
3 3

0

lim ln ( ) lim ln ( )

lim ln

lim 2 7 ln

0

x x

x

x

x x x x

x x

x x

+ +

+

+

→ →

→

→

=

 =  
 

=

=

 

لأن (
0

lim ln 0
α

α α
+→

=( 
 
  

0
lim ln ( ) ( 2
x

x x
+→

•  
 

( )
( )

2

0 0

0

lim ln ( ) lim ln

lim 2 ln

0

x x

x

x x x x

x x

+ +

+

→ →

→

=

=

=

 

  
0

l i m l n ( ) ( 3
x

x x
+→

•   
 

1
2

0 0

0

l i m l n ( ) l i m l n

1l i m l n ( )
2

0

x x

x

x x x x

x x

+ +

+

→ →

→

 
=  

 

=

=

 

 

0

ln (1 )lim (4
x

x
x+→

−
•   

 

0 0

ln (1 ) ln (1 ) ln (1 0)lim lim
0

1
x x

x x
x x+ +→ →

− − − −
=

−
= −

 

:نهاية  معدل تغير الدالة  ln(1 )f x x−6 على يمين الصفر أي  ( )' 0df .  1لكلx :  لدينا ≻
1'( )

1
f x

x
−

=
−

) أي  )' 0 1df = − 

 



www.madariss.fr                                sajid@madariss.fr 

2

ln ( 3)lim (5
2x

x
x→ −

+
•

+
   

( )
2 2

0

ln (1 2 )ln ( 3)lim lim
2 2

ln (1 )lim

1

x x

h

xx
x x

h
h

→ − → −

→

+ ++
=

+ +
+

=

=

 

 
1l i m ln (1 ) ( 6

x
x

x→ + ∞
+ • 

 

0

1ln (1 )1l i m ln (1 ) l i m 1

ln (1 )l i m

1

x x

h

xx
x

x
h

h+

→ + ∞ → + ∞

→

+
+ =

+
=

=

 

 
ln ( ln )lim ( 7

x e

x
x e+→

•
−

  

 
ln ( ln ) ln ( ln ) ln ( ln )lim lim

1
x e x e

x x e
x e x e

e

+ +→ →

−
=

− −

=
 

:نهاية معدل تغير الدالة  ln(ln( ))f x x6لى يمين العدد  عe .  1لكلx  لدينا ;
1 1'( )

ln( )
f x

x x
= ' إذن × 1 1 1( )

ln( )df e e e e
= × = 

 
 
  20

ln (cos )lim (8
x

x
x+→

•   

 

2 20 0

21 0

ln (cos ) ln (cos ) cos 1lim lim
cos 1

ln ( ) cos 1lim lim
1

11
2

1
2

x x

h x

x x x
x x x

h x
h x

+ +

− +

→ →

→ →

−
= ×

−
−

= ×
−

= × −

= −

 



www.madariss.fr                                sajid@madariss.fr 

 
  

2l n ( )l i m (1 0
x

x
x→ + ∞

• 

 
22

22

2

2

l n ( ) l n ( )l i m l i m

l nl i m

l nl i m 2

l nl i m 4

0

x x

x

x

x

x x
x x

x
x

x
x

x
x

→ + ∞ → + ∞

→ + ∞

→ + ∞

→ + ∞

 
=  

 

 
 =
 
 

 
=   

 

 
=   

 
=

 

lnlimلأن (  0
α

α
α→+∞

xα، يمكنك وضع = = ، x→+∞ ، α → +∞(  

 
 

2l i m ln ( ) (1 1
x

x x x
→ + ∞

− + •  
 

2 2
2

2
2

2

l n 1l i m ln ( ) l i m 1

l n 1l i m 1

1 ln 1l i m 1

x x

x

x

xx x x x
x x
xx

x x
xx

x x x

→ + ∞ → + ∞

→ + ∞

→ + ∞

 − + = − + 
 
 = − + 
 
  = − +  

  
= − ∞

 

 
 
 2l i m ln ( 3 ) (1 2

x
x x x

→ − ∞
+ + • 

 



www.madariss.fr                                sajid@madariss.fr 

2
2

2

2

ln ( 3 )l i m ln ( 3 ) l i m 1

ln ( )l i m 1

ln ( )l i m 1

ln ( )l i m 1 2

x x

x

x

x

x xx x x x
x

xx
x

xx
x

xx
x

→ − ∞ → − ∞

→ − ∞

→ − ∞

→ − ∞

 +
+ + = + 

 
 

= + 
 
 −

= + 
 

− = − − 
= − ∞

 

)lnلأن (  ) ln( )lim lim 0
x h

x h
x h→−∞ →+∞

−
= =

−
(  

 
2ln ( 1)lim (1 3

x

x x
x→ +∞

− +
•  

 
2

22

2

1 1ln 1
ln ( 1)lim lim

1 1ln 1
ln ( )lim 2

0

x x

x

x
x xx x

x x

x x x
x x

→ +∞ → +∞

→ +∞

  − +  − +   =

 − + 
 = +

=

 

 
 

 
2

3

ln ( 1)lim (1 4
4x

x
x→ −∞

+
•

+
  

 
2 2 2

3 2 3

2

2

ln ( 1) ln ( 1) ( 1)lim lim
4 ( 1) 4

ln ( 1) 1lim
( 1)

ln 1lim lim

0

x x

x

h x

x x x
x x x

x
x x
h
h x

→ −∞ → −∞

→ −∞

→ +∞ → −∞

+ + +
= ×

+ + +

+
= ×

+

= ×

=

 

 
 

00

ln( )lim (15
ln( )x

x x
x x→+

−
•

+
 

 



www.madariss.fr                                sajid@madariss.fr 

ln( )1
ln( )lim lim

ln( )ln( ) 1

ln( )1
lim

ln( )1

1

x x

x

xx
x x x

xx x x
x
x
x
x
x

→+∞ →+∞

→+∞

 − −  =
+  + 

 
 − 
 =
 + 
 

=

 

 
 

0

ln ( )l im (1 6
ln ( )x

x x
x x+→

−
•

+
  

 

0 0

0

ln ( ) 1
ln ( )ln ( )l im lim

ln ( )
ln ( ) 1

ln ( )

1
ln ( )

l im
1

ln ( )
1

x x

x

xx
xx x

x x xx
x

x
x
x
x

+ +

+

→ →

→

 
− −  =

+  
+ 

 
 

− 
 =
 

+ 
 

= −

 

 
lim (ln( ) ln( 1)) (17
x

x x x
→ +∞

− + • 
 

( )
1

lim (ln( ) ln( 1)) lim ln
1

ln
1lim

1 1
1

ln
lim lim

1 1

1

x x

x

x h

xx x x x
x

x
x x

xx
x

hx
x h

→ +∞ → +∞

→ +∞

→ +∞ →

 − + =  + 
 
 + = −

+   − + 
  = −   + −   

= −

 

 

0

ln(1 )lim (18
ln( )x

x
x x+→

+
•  

 



www.madariss.fr                                sajid@madariss.fr 

( )0 0

0

0

ln(1 ) ln(1 )lim lim
ln( ) ln( )

ln(1 ) 1lim
2 ln

1 ln(1 ) 1lim
2 ln( )

x x

x

h

x x
x x x x x

x
x x x
h

h h h

+ +

+

+

→ →

→

→

+ +
=

+
= ×

+
= ×

= −∞

 

لأن (
0

ln(1 )lim 1
x

h
h+→

+
  و  =

0
lim ln( ) 0
x

h h
+

−

→
=( 

 
 
 

 2lim (ln( )) (19
x

x x
→+∞

− •  
 

( )

2
2

2
42

4
4

2
2

(ln( ))lim (ln( )) lim 1

lnlim 1 16

ln( )lim 1 16

x x

x

h

xx x x
x

xx
x

hh
h

→+∞ →+∞

→+∞

→+∞

 
− = − 

 
  
 = −      

  = − ×     
= +∞

 

 

?
lim ln( 1) (20

1x

x x
x→

+ − •
−

 

 
 
 


