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 ) 3h  ( ثلاث ساعات: از مدة الإنج
 :01تمرين •

)     في الفضاء )Εالمنسوب إلى معلم متعامد و ممنظم ( ), , ,O i j kنعتبر الفلكة ، ( )S  

)و المستوى )P بحيث  :( ) 2 2 2S : x y z 2x 2y 0+ + − − ) و= )P : x y z 1 0− − − =.   

) مركز الفلكةΩحدد إحداثيات النقطة - )1  )S و شعاعها R.   

)بين أن المستوى - )2  )Pيقطع الفلكة ( )Sوفق دائرة ( )Cا مركزها محددHو شعاعها r.   

)حدد معادلة ديكارتية للمستوى - )3  )Qالمماس للفلكة ( )Sفي النقطة O أصل المعلم .  

)تقيمأكتب تمثيلا بارامتريا للمس - )4  )Dتقاطع المستويين ( )Pو ( )Q.   

) على المستقيمH المسقط العمودي للنقطةKحدد إحداثيات النقطة - )5  )D.   

 :20تمرين •

-I لتكنfالدالة العددية المعرفة على المجال ] ):  بما يلي ∞+;0] ) ( )2f x ln x=.   

   :  دراسة كاملةfأدرس الدالة - )1 

  ) ، الفرعين اللانهائيين ، التغيرات ، التقعر و نقطة الإنعطاف fD عند محديfنهايتي( 

) أنشىء المنحنى- )2  )fCفي معلم متعامد و ممنظم ( ), ,O i j2 ، حيث الوحدة هيcm.   

-II لكلλال من المج] ):  ، نضع ∞+;0] ) ( )
1

I f x  dx
λ

λ = ∫.   

  :باستعمال مكاملتين بالأجزاء ، بين أن  - )1 

] [( ) ( ) ( ) ( )20;  ;  I ln 2 ln 2 2λ λ λ λ λ λ λ∀ ∈ +∞ = − + −.   

)حدد - )2  )σ ) مساحة السطح ∆ ) المحصور بين المنحنى∆( )fCو المحور ( )Oxو المستقيمين   

xاللذين معادلتاهما  x و=1 e=.   

)حدد - )3  )λΑمساحة السطح المحصور بين المنحنى ( )fCو المحور ( )Oxو المستقيمين اللذين   

x: معادلتاهما  λ=و x e= حيث ، ] [0;1λ ):  ، ثم أحسب النهاية ∋ )
0

lim
λ

λ
+→
Α    

  .و أعط تأويلها الهندسي 

 :03تمرين •
  :     نعتبر التكاملات التالية 
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) :تحقق من أن  - )1  )
( ) ( )2 2

x x

xx x
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e e
ee e

∀ ∈ = − −
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   .I ، ثم أحسب التكامل

: بين أن  - )2 
( ) ( )

2

2
1 1 tan xx 0;  ;  

4 1 sin 2x 1 tan x
π⎛ ⎞ +⎡ ⎤∀ ∈ =⎜ ⎟⎢ ⎥ +⎣ ⎦ +⎝ ⎠

   .J ، ثم إستنتج التكامل

]: بين أن  - )3  ]( ) xx 0;1 ;  1 1 x 1 xe−∀ ∈ ≤ + ≤ ):  ، ثم إستنتج أن + )ln 2 1K≤ ≤.   

 :04تمرين •

   .2 و 1 ، 1 ، 0 ، 0 ، −1: نعتبر نردا مكعبا متوازنا وجوهه الستة مرقمة كالتالي 

  . المحصل عليهما عند الإستقرار b وaبع العدديننرمي هذا النرد مرتين متتاليتين و نسجل بالتتا  

  :أحسب إحتمال كل حدث من الحدثين  - )1 

A " الحصول على مجموعa b+ و "  منعدمB " لى جداء الحصول عa b× غير منعدم "  

  إذا علمت أن جداء العددين المحصل عليهما غير منعدم ، فما هو إحتمال أن يكون مجموعهما  - )2 

  ؟منعدما 

 :05تمرين •
  . كرات صفراء 3 كرات حمراء و كرتان خضراوان و 5 كرات ، منها 10يحتوي صندوق على 

  . ثلاث كرات من الصندوق نسحب عشوائيا و في آن واحد

  .أحسب إحتمال الحصول على ثلاث كرات مختلفة الألوان  - )1 

  . المتغير العشوائي الذي يساوي عدد الكرات الصفراء المسحوبة Xليكن - )2 

  . ، ثم أحسب أمله الرياضي و مغايرته Xحدد قانون إحتمال

abouzakariya@yahoo.fr
  - تخصص نقطتان إضافيتان لحسن التنظيم و جودة التحرير و الدقة في الأجوبة -


