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  )محمد الكیال(                    الاتصال
�

Ëالاتصال في نقطة:   

  تعريف 
  
  

  : الاتصال على الیسار–الاتصال على الیمین  
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( ) ( )0
0

f lim f x f x
x x

Û =
®
<

  0x سار متصلة على ي

f0  و على يسارمتصلة على يمینx   f Û 0متصلة فيx  

Ëالاتصال على مجال:  

[متصلة على مجال مفتوح fتكون  [a,bإذا كانتf متصلة في كل نقطة من المجال ] [a,b  

]متصلة على مجال مغلقfتكون  ]a,bإذا كانتf متصلة على المجال المفتوح ] [a,b  

  bعلى يسار متصلة  و a على يمین و متصلة
Ëالعملیات على الدوال المتصلة: 

  عدد حقیقي kو I  دالتین متصلتین على مجالgوfلتكن 
fالدوال  · g+, f g´, kf متصلة على المجال I 

فإن الدالتین I لا تنعدم على gإذا كانت  ·
1
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و 
f
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  I متصلتین على المجال 

 :نتائج
 ¡كل دالة حدودية متصلة على  ·
 كل دالة جذرية متصلة على مجموعة تعريفھا ·

xالدالة  · xaمتصلة على+¡ 
xالدالتان  · sin xa وx cos xaمتصلتان على¡ 

xالدالة  · tan xaمتصلة على مجموعة تعريفھا k / k
2
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Ëاتصال مركب دالتین:  

) : بحیثJمتصلة على مجال gو Iى مجالمتصلة علfإذا كانت  )f I JÌ  

0g :فإن f متصلة على المجالI  

Ëصورة مجال بدالة متصلة:  

  متصلة ھي قطعة صورة قطعة بدالة ·
  صورة مجال بدالة متصلة ھي مجال ·

 Iدالة متصلة و رتیبة قطعا على مجالfلتكن:حالات خاصة 
)الجدول التالي يوضح طبیعة المجال        )f I  
  

( ) ( )0
0

f lim f x f x
x x

Û =
®

 0x متصلة في 



 9

)المجال  )f I  
  Iالمجال 

f تزايدية قطعا علىI  f تناقصیة قطعا علىI  
[ ]a,b  ( ) ( )f a ;f bé ùë û  ( ) ( )f b ;f aé ùë û  
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Ëمبرھنة القیم الوسیطیة:  
]متصلة على مجال fإذا كانت  ]a,b فإنه لكل عدد حقیقيb محصور بین العددين( )f a و ( )f b 

]مجال من الaيوجد على الأقل عد حقیقي  ]a,bبحیث: ( )f a = b  

  :نتیجة
]متصلة على مجال fإذا كانت  ]a,b و ( ) ( )f a f b 0´ <  

)فإن المعادلة  )f x ]ينتمي إلى المجالaتقبل على الأقل حلا =0 ]a,b  

] على مجال  و رتیبة قطعامتصلةدالة f كانت إذا ]a,b و ( ) ( )f a f b 0´ <  

)فإن المعادلة  )f x ]ينتمي إلى المجالaتقبل حلا وحیدا =0 ]a,b  

Ëة التفرع الثنائيطريق:  
]دالة متصلة و رتیبة قطعا على مجال fلتكن  ]a,bبحیث   : ( ) ( )f a f b 0´ <  

) الحل الوحید للمعادلة aولیكن  )f x ]في المجال =0 ]a,b  
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يمكن إعادة ھذه الطريقة على المجال
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  a للحصول على تأطیر أدق للعدد  
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يمكن إعادة ھذه الطريقة على المجال
a b
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  aللحصول على تأطیر أدق للعدد   
  سعته مرغوب فیھا aإعادة ھذه الطريقة إلى أن يتم الحصول على تأطیر للعدد وھكذا دوالیك يمكن   :ملاحظة

 


