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  )محمد الكیال(                      كاملالت
  

Ëتكامل دالة متصلة على قطعة:  
] دالة متصلة على مجال f لتكن ]a,b! ] على المجال f دالة أصلیة للدالة F و _ ]a,b! _  

  : ھو العدد الحقیقيb إلى a من fتكامل الدالة 

( ) ( ) ( ) ( )b bf x dx F x F b F aaa
= = -é ùë ûò  

Ëخاصیات:  
  :الخطانیة 

( )a
f x dx 0

a
=ò  ( ) ( )a b

f x dx f x dx
b a

= -ò ò  

( ) ( ) ( )b b
k kf x dx k f x dx

a a
Î =ò ò¡         ( ) ( ) ( ) ( )b b b

f x g x dx f x dx g x dx
a a a

+ = +é ùë ûò ò ò  

  :علاقة شال 

( ) ( ) ( )b c b
f x dx f x dx f x dx

a a c
= +ò ò ò  

Ëالتكامل و الترتیب:  
] : كانإذا ] ( )x a,b f x 0" Î ³                    

): فإن )b
f x dx 0

a
³ò  

]: إذا كان ] ( ) ( )x a,b f x g x" Î £          

): فإن ) ( )b b
f x dx g x dx

a a
£ò ò  

Ëالقیمة المتوسطة:  
] دالة متصلة على مجال fلتكن  ]a,b  

]متوسطة للدالة على المجال القیمة ال ]a,b العدد الحقیقيھي: ( )b1
f x dx

ab a- ò  

Ëالمكاملة بالأجزاء:  
] دالتین قابلتین للاشتقاق على مجالg  و f لتكن ]a,b#   متصلتین 'g و'f بحیث تكون  

] على المجال  ]a,b#    

( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )b bbf ' x g x dx f x g x f x g ' x dxaa a
´ = ´ - ´é ù é ù é ùë û ë û ë ûò ò   

Ëحساب مساحة حیز:  

                                                                              

) معلم متعامد لیكن المستوى منسوبا إلى )o,i, j
r r

  

   ھي مساحة المستطیل المحدد u . A :وحدة المساحة 

i و المتجھتین o بالنقطة
r

j و
r

  

1.u . A =  i  ×  j 
r r
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]دالة متصلة على مجال fلتكن  ]a;b  

ومحـور  fCمساحة الحیز المحصور بین المنحنى    
  :الأفاصیل والمستقیمین اللذين معادلتاھما

x a=وy b=ھي:  

( )b
f x dx .u.A

a
æ ö
ç ÷
è øò  

]دالتین متصلتین على مجال gو fلتكن    ]a;b  

 و fCمساحة الحیز المحصور بین المنحنیین 

gC ومحور الأفاصیل والمستقیمین اللذين

x: معادلتاھما a=وy b=ھي:  

( ) ( )b
f x g x dx .u.A

a
æ ö-ç ÷
è øò  

  :حالات خاصة

  رسممساحة الحیز الرمادي في ال  ملاحظات  الرسم

  

f موجبة   
]على المجال  ]a,b  ( )b

f x dx .u.A
a

æ ö
ç ÷
è øò  

  

f سالبة   
]على المجال  ]a,b  ( )b

f x dx .u.A
a

æ ö-ç ÷
è øò  

  

· fموجبة  
]على المجال  ]a,c 

· f سالبة 
]على المجال  ]c,b  

( ) ( )c b
f x dx f x dx .u.A

a c
æ ö+ -ç ÷
è øò ò  

  

( )fC يوجد فوق( )gC  

]على المجال  ]a,b  
( ) ( )( )b

f x g x dx .u.A
a

æ ö-ç ÷
è øò  

  

· ( )fCفوق( )gC 

]على المجال  ]a,c  

· ( )gCفوق( )fC 

]على المجال  ]c,b  

( ) ( )( ) ( ) ( )( )c b
f x g x dx g x f x dx .u.A

a c
æ ö- + -ç ÷
è øò ò

  

Ë حساب حجم:  

                      
 

)حجم المجسم المولد بدوران المنحنى  )fC حول 

]محور الأفاصیل دورة كاملة في مجال  ]a,b  

)        :ھو )( )b ²V f x dx u.v
a

é ù= ê úë û
pò  

  


